Wroctaw, 23.11.2024r.

Lista 5. - ciggi

1. Obliczyé¢ sume
1-2:342:3-443-4-5+...+nn+1)(n+2).

1

2. Zmalez¢ wzoér wyrazajacy sume
1 n 2 n 3 T n
2 22 28 7 om

w zaleznosci od n.”
3. Dowies¢, ze jezeli k jest liczbg naturalna, to

QI+2) 1420 +2Y) . 1+ =1+z+22+2%+ .. +2™,
gdzie m jest liczba naturalng zalezng od k; wyznaczy¢ m. *
4. Dowiesé, ze dla kazdego k, k-te od korica cyfry w uktadzie dziesietnym liczb 5, 5%, 53, . ..
tworza od pewnego miejsca cigg okresowy. *

5. Udowodnié, ze wszystkie wyrazy ciagu xg,x1 = 1, 12 = 142,11 — x,, — 4 sa kwadra-
tami liczb catkowitych.

6. Dowiesc, ze jezeli ag = & oraz a,11 = a, + %, to lim,, oo @y = 1. °

7. Udowodni¢, ze jezeli liczby p, ¢, sa r6znymi liczbami pierwszymi, to /p, /g, /7 nie
moga by¢ wyrazami tego samego ciggu arytmetycznego.

8. Niech 0 < zy < 1, 241 = 2,(1—2,). Udowodnié, ze dla dowolnego n > 1 naturalnego
zachodzi Y " | x; < \/n.

9. Ciag a, liczb dodatnich spelnia warunek a? < a,, — a,.; dla kazdego n naturalnego
dodatniego. Udowodnié, ze dla kazdej liczby naturalnej dodatniej a,, < %

Y Wskazowka: Rozbi¢ sume na kilka prostrzych sum.
2 Wskazowka: Ciag geometryczny.

3 Wskazowka: Indukcja.

4 Wskazéwka: Dziatania modulo.

SWskazéwka: 1 — % <a, <1.



